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Test de rentrée : Harmonisation – Les vecteurs 
Calculatrice non autorisée pour ce test - Répondez aux questions dans le temps imparti 
(environ 30 minutes), passez votre test à votre voisin ou votre voisine qui va le corriger, 
après la correction, faites le point sur les notions que vous devez revoir. 
 
Question 1 : Vecteurs, équation du premier degré, calculer avec des fractions : 

On donne deux points du plan 𝐴(𝑥;
ଷ

ଶ
)et 𝐵(

ଵ

ସ
; 𝑦), déterminer 𝑥 et 𝑦 tels que 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ ቌ

ଵ

ଵ଴

−
ଵ

ଵ଴

ቍ 

Les résultats sont attendus sous forme de fractions irréductibles.  
 
Question 2 : Milieu, résoudre un système d’équations : 
On donne 𝐴(𝑎 + 𝑏; −1)et 𝐵(2; 𝑎𝑏) déterminer 𝑎 et 𝑏 tels que 𝑂 soit le milieu du segment 
[𝐴𝐵] 
 
Question 3 : Norme d’un vecteur : 

On donne 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗ ቀ
−3
4

ቁ déterminer la norme du vecteur 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  : 

 
Question 4 : Produit scalaire : 
Soient 𝑢ሬ⃗  et 𝑣⃗ deux vecteurs orthogonaux tels que ‖𝑢ሬ⃗ ‖ = 2 et ‖𝑣⃗‖ = 3 
Déterminer (2𝑢ሬ⃗ + 3𝑣⃗). (𝑢ሬ⃗ − 2𝑣⃗) 
 
Question 5 : Colinéarité  

On donne les vecteurs 𝑢ሬ⃗ ቀ
−2
3

ቁ  ; 𝑣⃗ ቀ
4,2

−6,3
ቁ et 𝑤ሬሬ⃗ ቀ

5
7,4

ቁ. 

Les vecteurs 𝑢ሬ⃗  et 𝑣⃗ sont-ils colinéaires ? et les vecteurs 𝑢ሬ⃗  et 𝑤ሬሬ⃗  ? 
 
Question 6 : Orthogonalité 

On donne deux vecteurs 𝑢ሬ⃗ ൭
√2
−1
−1

൱  et 𝑣⃗ ൭
√2
3

−1

൱  sont-ils orthogonaux ? 

 
Question 7 : Déterminant  
On donne les points 𝐴(1 ; 3), 𝐵(3 ; 4) et 𝐶(4 ; 5). 
Quel est le déterminant des vecteurs 𝐴𝐵ሬሬሬሬሬ⃗  et 𝐴𝐶ሬሬሬሬሬ⃗  ? 
 

Question 8 : Gradient : On rappelle que   𝑔𝑟𝑎𝑑ሬሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ (𝑓) = ∇ሬሬ⃗ 𝑓 =

⎝

⎜
⎛

డ

డ௫
డ

డ௬

డ

డ௭⎠

⎟
⎞

𝑓 =

⎝

⎜
⎛

డ௙

డ௫
డ௙

డ௬

డ௙

డ௭⎠

⎟
⎞

  

𝑔𝑟𝑎𝑑 ሬሬሬሬሬሬሬሬሬሬሬ⃗ 𝑓(𝑥, 𝑦, 𝑧) =
𝜕𝑓

𝜕𝑥
𝚤 +

𝜕𝑓

𝜕𝑦
𝚥 +

𝜕𝑓

𝜕𝑧
𝑘ሬ⃗  

On rappelle aussi que pour calculer une dérivée partielle par rapport à une variable on 
considère que toutes les autres sont des constantes et on dérive alors par rapport à la 
variable qui nous intéresse comme on a l’habitude. 
On donne la fonction 𝑓(𝑥, 𝑦, 𝑧) définie par 𝑓(𝑥, 𝑦, 𝑧) = 2𝑥²(𝑦 − 𝑧ଷ) 
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Calculer le gradient de la fonction 𝑓 . 
 
Question 9 : Divergence 

On rappelle que : 𝑑𝑖𝑣(𝑢ሬ⃗ ) = ∇ሬሬ⃗ . 𝑢ሬ⃗ =

⎝

⎜
⎛

డ

డ௫
డ

డ௬

డ

డ௭⎠

⎟
⎞

. ൭

𝑢௫

𝑢௬

𝑢௭

൱ =
డ௨ೣ

డ௫
+

డ௨೤

డ௬
+

డ௨೥

డ௭
     avec 𝑢ሬ⃗ = (𝑢௫, 𝑢௬, 𝑢௭) 

On rappelle aussi que pour calculer une dérivée partielle par rapport à une variable on 
considère que toutes les autres sont des constantes et on dérive alors par rapport à la 
variable qui nous intéresse comme on a l’habitude. 

On donne  𝑢ሬ⃗  ቌ
3𝑥 − 2𝑧

8𝑥ଶ − 9ඥ𝑦 + 3𝑦𝑧

7𝑥 − 2𝑦ଷ

ቍ. Déterminer 𝑑𝑖𝑣(𝑢ሬ⃗ ). 

 
Question 10 : Rotationnel 
On rappelle que  

𝑅𝑜𝑡ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ (𝑢ሬ⃗ ) = ∇ሬሬ⃗ ∧ 𝑢ሬ⃗ =

⎝

⎜
⎜
⎜
⎛

𝜕

𝜕𝑥
𝜕

𝜕𝑦
𝜕

𝜕𝑧⎠

⎟
⎟
⎟
⎞

∧ ൭

𝑢௫

𝑢௬

𝑢௭

൱ =

⎝

⎜
⎜
⎜
⎛

𝜕𝑢௭

𝜕𝑦
−

𝜕𝑢௬

𝜕𝑧
𝜕𝑢௫

𝜕𝑧
−

𝜕𝑢௭

𝜕𝑥
𝜕𝑢௬

𝜕𝑥
−

𝜕𝑢௫

𝜕𝑦 ⎠

⎟
⎟
⎟
⎞

 

On rappelle aussi que pour calculer une dérivée partielle par rapport à une variable on 
considère que toutes les autres sont des constantes et on dérive alors par rapport à la 
variable qui nous intéresse comme on a l’habitude. 

On donne 𝑢ሬ⃗  ൭
3𝑥𝑦 − 5𝑧

𝑥𝑧² − 2𝑦ଷ

𝑥 + 3𝑒௭

൱. 

Déterminer 𝑅𝑜𝑡ሬሬሬሬሬሬሬ⃗ (𝑢ሬ⃗ ). 
 
 


